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Limes funkcije

1.1. Odredite slijedeće lijeve i desne limese:

a)

b)

c)

lim
𝑥→3

𝑥2 + 3𝑥

𝑥 − 3

lim
𝑥→5

𝑥 + 1

𝑥 − 5 𝑥 + 5

lim
𝑥→2

𝑥 + 2

𝑥 − 2 2



Limes funkcije

1.2. Izračunajte slijedeće limese:

a)

b)

c)

lim
𝑥→1

𝑥2 − 1

2𝑥2 − 𝑥 − 1

lim
𝑥→−∞

2𝑥2 + 3

𝑥2 + 𝑥 + 1

lim
𝑥→1+

1

1 − 𝑥
−

3

1 − 𝑥2



Limes funkcije

1.3. Izračunajte slijedeće limese:

lim
𝑥→0

𝑥 + 4 − 2

𝑥

lim
𝑥→1

𝑥2 − 𝑥

𝑥 + 3 − 2

lim
𝑥→∞

3𝑥4 + 1

𝑥2 + 3
a)

b)

c)

d) lim
𝑥→∞

3𝑥3 − 2𝑥 + 𝑥

𝑥2 + 𝑥



Limes funkcije

1.4. Izračunajte slijedeće limese:

lim
𝑥→∞

𝑥2 − 𝑥4 + 1

lim
𝑥→∞

𝑥 𝑥 + 1 − 𝑥

a)

b)



Limes funkcije

1.5. Izračunajte slijedeće limese:

lim
𝑥→2

sin(𝑥 − 2)

3𝑥 − 6

lim
𝑥→0

sin 3𝑥

sin 5𝑥

lim
𝑥→∞

𝑥 ⋅ sin
1

𝑥

a)

b)

c)



Tablične derivacije

𝒇(𝒙) 𝒇′(𝒙)

𝑥𝑛 𝑛 ⋅ 𝑥𝑛−1

ln 𝑥
1

𝑥

log𝑎 𝑥
1

𝑥 ⋅ ln 𝑎
𝑒𝑥 𝑒𝑥

𝑎𝑥 𝑎𝑥 ⋅ ln 𝑎

𝒇(𝒙) 𝒇′(𝒙)

sin 𝑥 cos 𝑥

cos 𝑥 − sin 𝑥

tg 𝑥
1

cos2 𝑥

ctg 𝑥 −
1

sin2 𝑥



Pravila deriviranja

1. 𝑐 ′ = 0

2. 𝑐 ⋅ 𝑓 𝑥
′
= 𝑐 ⋅ 𝑓′(𝑥)

3. 𝑓 𝑥 ± 𝑔 𝑥
′
= 𝑓′ 𝑥 ± 𝑔′(𝑥)

4.

5.

𝑓 𝑥 ⋅ 𝑔 𝑥
′
= 𝑓′ 𝑥 𝑔 𝑥 + 𝑓 𝑥 𝑔′(𝑥)

𝑓(𝑥)

𝑔(𝑥)

′

=
𝑓′ 𝑥 𝑔 𝑥 − 𝑓 𝑥 𝑔′(𝑥)

𝑔 𝑥
2



Derivacije

2.1. Primjenom odgovarajućeg pravila derivirajte slijedeće 
funkcije:

a)

b)

c)

𝑓 𝑥 = (𝑥 − 3)(𝑥2 − 2𝑥 + 4)

𝑓 𝑥 = 𝑥11 − 𝑥 𝑥6 + 6

𝑓 𝑥 = 𝑥3 ⋅ 2 +
1

𝑥
−

1

𝑥2



Derivacije

2.2. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 =
1 − 3𝑥

2𝑥 + 1
a)

b)

c)

𝑓 𝑥 =
𝑥

𝑥2 + 1

𝑓 𝑥 =
𝑥2 + 3𝑥 − 4

𝑥 − 𝑥2



Derivacije

2.3. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 = 𝑥2 + 3𝑥 − 4 cos 𝑥a)

b)

c)

𝑓 𝑥 =
𝑥 − sin 𝑥

5 + cos 𝑥

𝑓 𝑥 = cos 𝑥 ctg 𝑥



Derivacije

2.4. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 = 𝑥2 log2 𝑥

𝑓 𝑥 =
𝑥

ln 𝑥

𝑓 𝑥 = 𝑒𝑥 − 3 ⋅ 2𝑥 + 1a)

b)

c)

d) 𝑓 𝑥 =
10𝑥 + 6𝑥

3𝑥



Derivacije

2.5. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 = 3 𝑥 + 𝑥 𝑥 +
7
2 𝑓 𝑥 =

cos 𝜋

1 + tg 𝑥
+ 2𝑥

𝑓 𝑥 =
sin 𝑥

𝑥3
− 𝑥3 + 2 log 𝑥

a)

b)

c)

d) 𝑓 𝑥 =
ctg 𝑥

𝑥 ln 𝑥
+ 𝑒3



Derivacije

2.6. Riješite u skupu realnih brojeva jednadžbu: 𝑓′ 𝑥 = 𝑔′(𝑥), 

gdje je 𝑓 𝑥 =
1

2
𝑥4, a 𝑔 𝑥 = −

1

2
𝑥2 + 3.

2.7. Riješite u nejednadžbu: 𝑓′ 𝑥 > 𝑔′(𝑥), gdje su: 

𝑓 𝑥 = 2𝑥3 − 𝑥2 + 3, 𝑔 𝑥 = 𝑥3 −
1

2
𝑥2 − 2.



Tablične derivacije

𝒇(𝒙) 𝒇′(𝒙)

𝑥𝑛 𝑛 ⋅ 𝑥𝑛−1

ln 𝑥
1

𝑥

log𝑎 𝑥
1

𝑥 ⋅ ln 𝑎
𝑒𝑥 𝑒𝑥

𝑎𝑥 𝑎𝑥 ⋅ ln 𝑎

𝒇(𝒙) 𝒇′(𝒙)

sin 𝑥 cos 𝑥

cos 𝑥 − sin 𝑥

tg 𝑥
1

cos2 𝑥

ctg 𝑥 −
1

sin2 𝑥



Derivacija složene funkcije

𝑓 𝑔 𝑥 ′ = 𝑓′ 𝑔 𝑥 ⋅ 𝑔′ 𝑥

3.1. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 = 𝑥2 + 3 2a) b)

c)

𝑓 𝑥 = 1 − 𝑥 + 5𝑥3 5

𝑓 𝑥 = 𝑥2 + 5𝑥 − 1 7



Derivacija složene funkcije

3.2. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 =
3
1 + 2𝑥a)

b)

c)

𝑓 𝑥 =
4

𝑥 + 3 3

𝑓 𝑥 = 1 + 𝑥

d)

e)

f)

𝑓 𝑥 = cos6 𝑥

𝑓 𝑥 = cos 𝑥6

𝑓 𝑥 = sin3 𝑥2



Derivacija složene funkcije

3.3. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 = sin 3𝑥 + 𝜋 1 − 𝑥2a)

b)

c)

𝑓 𝑥 = log3 𝑥2 + 5

𝑓 𝑥 = sin ln 𝑥 + 2

d) 𝑓 𝑥 = tg ln
𝑥

𝑥 + 1



Derivacija složene funkcije

3.4. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 = 2𝑥
3+4a)

b)

c)

𝑓 𝑥 =
1

5𝑥
2

𝑓 𝑥 = 𝑒 𝑥𝑒𝑥

d) 𝑓 𝑥 = 2tg
2 𝑥



Derivacija složene funkcije

3.5. Derivirajte slijedeće funkcije:

𝑓 𝑥 =
1

4
tg4 𝑥 −

1

2
tg2 𝑥 − ln cos 𝑥a)

b)

c)

𝑓 𝑥 = log2(2𝑥 + 1)

𝑓 𝑥 = ln ln 𝑥2 + 4



Tablične derivacije

𝒇(𝒙) 𝒇′(𝒙)

𝑥𝑛 𝑛 ⋅ 𝑥𝑛−1

ln 𝑥
1

𝑥

log𝑎 𝑥
1

𝑥 ⋅ ln 𝑎
𝑒𝑥 𝑒𝑥

𝑎𝑥 𝑎𝑥 ⋅ ln 𝑎

𝒇(𝒙) 𝒇′(𝒙)

sin 𝑥 cos 𝑥

cos 𝑥 − sin 𝑥

tg 𝑥
1

cos2 𝑥

ctg 𝑥 −
1

sin2 𝑥



Logaritamsko deriviranje

4.1. Derivirajte slijedeće funkcije:

a)

b)

c)

d)

𝑓 𝑥 = ln 𝑥 𝑥

𝑓 𝑥 = sin 𝑥 cos 𝑥

𝑓 𝑥 = 𝑒cos 𝑥 + 𝑥𝑥+1

𝑓 𝑥 = 𝜋2 + 2𝑥 + 𝑥2 + 𝑥 𝑥



Logaritamsko deriviranje

4.2. Derivirajte slijedeće funkcije:

a)

b)

𝑓 𝑥 = 𝑥 ⋅ 𝑥2 + 1 𝑥

𝑓 𝑥 =

𝑥
𝑥 + 1

𝑥2 + 1



Derivacije višeg reda

4.3. Odredite prve dvije derivacije sljedećih funkcija:

a)

b)

𝑓 𝑥 = sin 𝑥 − tg 𝑥

𝑓 𝑥 = 𝑥 sin 𝑥

c) 𝑓 𝑥 =
𝑥 − 1

𝑥 + 1



Derivacije višeg reda

4.4. Odredite sve derivacije sljedećih funkcija:

a)

b)

𝑓 𝑥 = 𝑎𝑥4 + 𝑏𝑥3 + 𝑐𝑥2 + 𝑑𝑥 + 𝑒

𝑓 𝑥 = ln 𝑥

c) 𝑓 𝑥 = 𝑒2𝑥



Hvala ☺


